ANALYSE MATHEMATIQUE. Sur une formule générale de moyenne. v
‘ Note de M. Racxar Frisch.

Au cours d’une recherche sur I'approximation des intégrales définies,
jai obtenu une formule de moyenne qui parait susceptible d'une applica-
tion assez générale dans le domaine des problemes qui comportent éva-
Juation d’un reste. .a formulc contient, par exemple, comme cas trés parti-
culiers, le théoreme de Rolle, la formule de moyenne pour les différences

divisées de Newton, elc.
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Le dénominateur du premier membre de (1) est dl‘[fe'rem de séro tant que les

valeurs xq, ..., oS00 distinctes.
Pour la démonstration, posons
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Sylvester relatif aux mineurs d’une matrice on démontre par récurrence

la formule explicite
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La formule explicite pour g, s’en déduit en remplacant «,., par /. A1’ alde V
du méme théoréme. on démontre aussi la formule
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Les dérivées o, sont donc finies et différentes de zéro dans l'intervalle (7).

Posons encore .
« (£ «
(D) (me=)yn (),
\ (((, {IU_

\ \

a ; A
o o <[n ¢ ) yoo (D, (DA >
n) [ ‘V‘ n—rk; — \ a, /[0,

“/ N

—\/1—~A ‘:(‘

. oy 0 ul )
(l)/ - > Yoo K[)/ ko )L)',I‘/‘. PR ( [)/ ! )Ll’"«/{
o Ay

0o/ . 0

D'une fagon analogue, désignons par I, ,(y,...v. ) le déterminant
obtenu en remplagant «, par fdans

- Xn—ie
S'tlexiste un systéme de (n — L -1 ) valeurs distinctes y,. . .. - Vi;dans (2) -
telque A, (yq...) Yni) =0, il existe aussi au moins un svstéme de n valeurs
distinetes 7. .. L1, dans () tel que A, . ,(7,...7,_,)=o0. Celte pro-

posttion est démontrée pav une dpphcatlon répétée de la formule cla551que '
de la moyenne, combinée avec un procédé de division par les quantités o

pour des v aleurs de convenablement choisies.

Puisque A, (y,)=0D, % = ;Z =1, nous voyons (ue toules les fonce-
tons A, (k=o,1,....,n—1) I\nnl toujours différentes de zéro tant que
les arguments qui ¥ figurent sont distincts.

(,cla étant, uonsxdc,lons le rapport I, (v, .. V) DAL (L Ya)s

Siles (n— k4 1) arguments y, . .. v, dans (7) sont distincts, 1l existe un
svsteme de (7 -—£) arguments dl\l]lltl\ Ta oo M iy Lel que : %
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La démonstration repose sur une modification du procédé ci-dessus.
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Dans le cas ou les valeurs x,, &, ...,

)
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ainsi de proche en proche
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la formule (1) est donce exacte dans le cas ol les valeurs @, ..., x, sont
distinctes; et 'on conclut par un passage a la limite qu'elle I'est encore si
quelques-uns des x; viennent a coincider.

ILa formule (1) peut étre prise comme point de départ d’ un dév eloppe-
ment de la fonction f(.r) suivant le systéme de fonctions données a,,
iy oo ',

Soit B, (.. .2, expression obtenue en remplacant dans A oa)
les fonctions a,, a,, par une nouvelle suite de fonctions by, b, . ...
Considérant la fonction A, (xy...).B.(yu...) —Au(¥o...).Bu(r,..0)
on démontre par une simple application de la formule classique de la
moyenne (ue le rapport A(x, B, .

novenne o figurent (n-+4-1) valeuxs £,

satisfait & une formule de
Cette formule contient
commec cas particulier la formule de Schwarz (). Le point essentiel de la

sy o=ne

formule (1) est qu’il suffit de considérer une scule valeur 2.

y H. A, Scawarz,
Math. Abh.,

Verallgemeinerunyg eines analytischen Iundamentalsaizes

/:(’ 2. 1880, p. 301,

(Extrait des Comptes rendus des scances de ' Acadénue des Sciences,
L. 188, p. 1081, séance du 22 avril 1920.)

GAUTHIER-VILLARS., IMPRIMEGR-LIBRAIRE DES COMPTLES RENDUS DES SEAN\;ES DE L'ACADEMIE DES SCIENCES.
8658k5-19 Prris. — Quai des Grands-Augustins, 55,



